2.9.3 Als c een eigenwaarde van A is dan is V, een deelruimte van R".
Bewijs
A0=c0=0=0e€V.V.#¢

Zij vi,v9 € Va1,a2 € R

A(arur +aguz) = a1 Avy+ag Avy = ajcvy +agcvy = c(ayvy +agve) =
a1v1 + asve € V,

Opmerking V. # 0 (nulruimte) en dus dim(V;) > 0
Spectraalformule: A = dyvitv; + ... + d,v,tv,

Bewijs
Stel A=A
Stel ¢, ¢a, ..., cralle verschillende eigenwaarden van A.
Dan R" =V, + V., + ...+ V.
Kies B; C V,, orthonormale basis voor V.

Alsi#jenue BienvjeBj=u; Lvy=B=BUBU..UB,;
orthonormale basis voor R".

Definieer B = {u1,, ..., un} (Vi : 3j,u; € Bj)
Stel Aui = d;u; (dl S {C,‘, ...,Ct})
Stel U = [uj, ..., un] € GL,(R)

dy 0 dy 0
AU =U| =U U1
0 dn 0 dn
{u1,..., up, } orthonormale basis
||U1||2:1 :>t Uiuiil
Vi#j:uij_uj :>tuiuj:0
dy 0
Vi, jituuy =6 = uwu=1,="U=U""1=U U =
0 dn
dl 0 tul tul
A = [ug, ..., up] v | = [diug,y e dpuy] o | =
0 dn | tun, “uy,

A= dyvitv + ... + dyvnto,



